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Esercizio 1. Dimostrare per induzione i seguenti enunciati.

a. ∀µ1, . . . , µn, µi ∈ [0, 1] :

n
∏

i=1

(1 − µi) ≥ 1 −
n

∑

i=1

µi;

b. ∀A, B insiemi finiti, B non vuoto : #
(

BA
)

= #B# A, dove BA := {, f : A → B }.

Esercizio 2. La successione di Fibonacci è definita induttivamente nel seguente modo:

F0 := 0, F1 := 1, Fn+2 := Fn+1 + Fn.

Mostrare per induzione che:

a. ∀n ≥ 1 : F 2
n = Fn−1Fn+1 − (−1)n;

b. ∀n : Fn =
φn

√
5
− (1 − φ)n

√
5

, dove φ è
1 +

√
5

2
, la cosiddetta sezione aurea.

Esercizio 3. Trovare estremo inferiore e superiore dei seguenti insiemi, specificando se siano even-
tualmente massimo o minimo.

a.

{

n −
√

n2 + 1 | n ∈ N

}

;

b.

{

(−1)n

(

n2 − 1

3n2
+

2

3

)

| n ∈ N \ {0}
}

;

c.

{

(−1)n + log

(

1 +
1

n

)

−1

| n ∈ N

}

;

d.

{

e1−n
2 | n ∈ Z

}

.
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