
Corso di Logica Matematica[M-Z]
Prova scritta del 7 giugno 2005
Tempo a disposizione: ore 2:00.

Si risponda su QUESTI fogli. Non è consentita la consultazione di altro materiale, né l’uso
di altri fogli.

1. (i) Si dia la definizione di insieme consistente massimale.

(ii) Si dimostri che un insieme consistente massimale è chiuso rispetto alla derivabilità (cioè che, se
Γ è consistente massimale e Γ ` P , allora P ∈ Γ).
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2. Si consideri il linguaggio dell’aritmetica sui simboli di funzione {0, succ, +, ∗} e col solo simbolo di
eguaglianza. Si dia una definizione per il predicato P (x) la cui semantica è: “x ha solo divisori
pari”. (Si possono usare meta-definizioni ausiliarie).
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3. Si dimostri usando il calcolo della deduzione naturale che vale il seguente fatto:

¬∀x(P ∨Q) → ¬((∀xP ) ∨ (∀xQ)).
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4. Si dimostri per risoluzione la seguente conseguenza logica:

¬[∃x∀y¬A(x, y) ∨ ∃y∀z¬B(y, z)],¬∃x∃y∃z(A(x, y) ∧B(y, z) ∧ ¬C(x, z)) |= ¬∃x∀y¬C(x, y).
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5. Si consideri la seguente formula su un linguaggio che includa il simbolo di predicato binario <:

P = ∀x∀y(x < y → ∃z(x < z < y)).

Nell’ipotesi che il simbolo < sia interpretato come una relazione di ordine parziale stretto, si dia un
modello di P e un’interpretazione che falsifica P .
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Brutta copia: tutto quanto scritto qui non verrà considerato
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